INTEGRALE CURBILINII DE SPETA |1

Sa se calculeze integralele curbilinii de speta II:
1. [x%dx+x?dy, L—arcul y=x* dela punctele A(11)la B(3,9)
L
2. 'ldx +dy, L—arcul y=Inx,1<x<e in directia cresterii lui X.

1 X

3. [2xydx — x2dy, L —arcul y:\/g,OSXSZ

L

4 [Lax-Y= Xdy, L —arcul y=x* de la punctele A(2,4)la B(11)
LY X

5. [xdy, L:cercul x? +y? =16, x>0, A(0,—4) spre B(0,4)

L

2

+ yjdx +( y =+ x]dy, & :segment de dreapt
X"+

6. 'L(Xz +y°
de la A(1,0)la B(3,4)

7. [xy?dx, L:arcul cercului x =cost, y =sint, 0<t < /2
L
8. 'ydx—xdy, L :elipsa: x=3cost, y=2sint,0<t<2x
L
- x%dy — y?dx

5/3 53

-Lx+y

L :arcul astroidei x =2cos’t, y = 2sin’t, Osts%

x=a(t—sint)

,0<t<2r
y=a(1l-cost)

L

10. '(2a— y)dx+(y—a)dy, L:arcul cicloidei {

11. [(x* —2xy)dx+(x-2y)" dy, L- conturul dreptunghiului format de dreptele x
L

x=1,x=3,y=1y=5, parcurs impotriva miscarii acelor ceasornicului.
12. j(3x2 - y)dx +(1-2x)dy, L—conturul triunghiului cu virfurile (0,0),(1,0),(1,1), parcurs in
L

sens pozitiv.
13I (x+y)dx+(y—x)dy
X2+ y?

, L:cercul x* + y? =9, parcurs in sens pozitiv.

X =2Cco0st,
14, j yzdx + z4/4 — y*dy + xydz, unde L este linia elicoidald { y = 2sint,
z=t/m, 0<t<2rx

15.j(y2 —zz)dx+2yzdy—x2dz, L:x=t, y=t* z=t%0<t<1
L
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16.dex+ ydy +(x+y—1)dz, L:segmentul AB, de la A(111)—> B(2,3,4).
L

Il. Folosind formula Green, sa se calculeze integralele curbilinii dupa conturile

Tnchise Tn sens pozitiv:
2 2

1. cJS(xy+x+y)dx+(xy+x—y)dy, a)L:X7+yE:1, b)L:Xx* + y* =4x
L

2. Ef)(x +y) dx—(x*+y?)dy, L:conturul triunghiului cu varfurile (1,1); (3,2); (2,5)

L

3. {% L:cercul (x—1)" +(y-1)° =1.
4, cﬁ(l—xz)ydx+x(1+ yz)dy, L :cercul x* + y? =R?

o1

L
. c.fwxz +yPdx + y(xy+ In(x+\/x2 +y? ))dx, L:cercul x* +y* =16
L

CJS(X + y)2 dx — y(x— y)2 dy, L:frontiera domeniului, mirginit de segmentul AB, cu
L

A(11) si B(2,6)si de arcul parabolei y =ax* +bx +c, ce trece prin punctele A B si
0(0,0).

1. Sa se demonstreze ca expresia de sub semnul integralei este o diferentiala

o

totala, a careiva functii U care trebuie gasiti, apoi sa se calculeze integrala
curbilinie pe arcul L prima extremitate punctul A si a doua extremitate punctul B

|

. .J.xdy +ydx, A(-1,3), B(2,2)

N

: jxdx+ ydy, A(-1,0), B(-3,4)

w

. ijydx+x2dy, A(0,0), B(-2,-1)
L

4, I(xz+2xy—y2)dx+(x2—2xy—y2)dy, A(3,0), B(0,-3)

L

: Iex cos ydx —e”sin ydy, A(0,0), B(X,,Y,)
L

o1

»

. dex+ y*dy —z°dz, A(-1,0,2), B(0,1,-2)
L

\‘

. Iyzdx+xzdy+xydz, A(2,-1,0), B(1,2,3)
L



V.

X =Sin 2¢ cos?
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Sa se giaseasca aria figurii marginite de liniile, folosind integrala curbilinie de
speta II:

Ly =4-x, x=4, y=1;
. y=1-x* x-y-1=0;

{x:t2 _
. sl x=1;

3

y=t

y =C0S2¢sin’ @ 2
. (y—x)2 +x°=1
y2 —x2 _

1. Sa se gaseasca lucrul fortei F = {xy, X + y} la deplasarea punctului material de-a
lungul arcului AB cu A(0,0), B(L1), daca: a) AB ester arcul y=x;b) AB arcul

y=x°.

2. Sa se gaseasca lucrul fortei F = {—y,x} la deplasarea punctului material de la
punctul A(1,0), la B(-1,0):

e De-alungul liniei frante AMNB cu M (11), N(-11);
e De-a lungul semicercului x* + y* =1;
e De-a lungul liniei frante APB cu P(0,1).



