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Subiecte abordate:

e Geometrie analitica.



Geometrie analitica:
Punctul

Punctul poate fi reprezentat printr-un sistem de doua ecuatii de gradul intai cu doua necunoscute:

=1
y="b

Dreapta

Dreapta poate fi reprezentata printr-0 ecuatie de gradul intdi cu doud necunoscute:
ax+byte=0.

Ecuatia dreptei de panta m care trece prin punctul A(xg.yo) este y — yg = m(z — 2¢),m € R

iy 1
Y Y=t _Itoy

- T1-T)

Ecuatia dreptei care trece prin doud puncte diferite A(Xp o), B(tyq) ested : |zg o 1| = 0'sipoate fi scrisa sub forma Jdacd i # W, 21 # o,
1 1
Fie dreptele d: ax + by + ¢ =0sid: ax+by+C =0,
a b . o b ¢ . a b ¢
e Dacd — # — aluncid sid sunt concurente; dacd — = — = — atunci d=d; dacd — = — # — afunci zi||ﬂf .
I f ! r I { ) I f
a b a b ¢ a b«
lazy + by + ¢

» Distanta de la punctul M(xp,yy) 1a dreapta d: ax + by + c=Oested =
Va4 b
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Geometrie analitica:

Formule
« Distanta dintre punctele Py (21,11 ) si Pa(zg,12)

d= y-f(fﬂz —a1)? + (ya — w1)?

o Mijlocul segmentului P F» este dat de:

T +Tg
M1t 2
¥+

2

« Centrul de greutate al triunghiului cu varfurile By (z1,v1), Pa(zg,v2), P3(23,y3)

_ Eptmatrg

= 3
G _ ptygtiyg
' 3
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Geometrie analitica:

e Suprafata triunghiului Py Po Py

L3
Y3

a3, \ah
/

a4, G

det(A)= _ _
(4)=a,a, — aya, o a,

a4, 4y G
det(A)=\|a, ay ay
ay dy dy

det( ) = a,a,a;; + a0, 4, + a0, — Q30,05 — 8,0,8;; — Gy 0y,
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Geometrie analitica:

4, 4, a3 a,
i &y dy ay
a, G G a4,

ay dyp 4y 4y

Aplicam definitia data mai sus pentru # = 4 si dezvoltim determinantul dupa elementele liniei intai. Avem:

ay Gy 4y a, dy ay 2y a4y a4y a4 @y Oy
d=(ay)- @ @ G| H(@) | a4 & a|t(as) e & a|t(a) & a ag
dy, Gy Gy gy Gy 4y Qy 4y Uy dy Gy Uy

| | | |

4y &y 3 Gy @, &y &3 4y @4, & 3 a4, @&y @y &3 &y
G Oy & @4y T Gy @ @y T Gy & @& & ap ay Gy
@G o & 4, G @ & 4 G o o 4 & O 4 4,
a3 (ag Ay Gy &y Oy Ay Gy Gy Gy a

41 a-ﬂ a43

44




Geometrie analitica in spatiu:

Punctul

Punctul este reprezentat prin sistemul:

r=a
y=b
A=C

Planul

Planul poate fi reprezentat printr-o ecuatie de forma:
aztbyteztd=0
Vectorul de pozitie cu coordonatele (A, B, C) este perpendicular pe planul Ax+By+Cz+D=0.

Ecuatia planului care trece prin punctul (xg,Yp.Zg) €ste Ap-xp)B(y-ygHClz-zg)=0.

e oy oz 1
| | _ 3 oy om 1) N |
Ecuatia planului care trece prin 3 puncte necoliniare A(xy, 4, 24), B, Y2, 22).Clka, 3, 23) ested : |7 0. Conditia de necoliniaritate a trei puncte de coordanate (x4y4.21),
Ty W &
23 Y oz 1
L h %
KVal)annested: |z g 2| #0
I3 W 2
) R A B C 4 ¢ o )
Doud piane p:Ax+By+Cz+D=0§i p=Ax+BY+C2+D=0 U — # — sall — # — saU — # — seinlersecteazd dupi o dreapti.
A B B (¢ A C
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Geometrie analitica in spatiu:
Dreapta

Dreapta In spatu poate f consideratd ca intersecia a doud plane

uethyter=0

nt+bytoz=0
2= tAl

Ecuafle paramefice ale dreplef determinatd de punctul Mg ypZg) 5 vectoru direcor o], m, m) suntd:= ¢ =g+ A-m, inde A€ R
p=p+Ao

ot A

Dreapta deteminatd e punctul Mk 2) s vectoul director (1 m, ) poate f descrisd prn ecuafle canonice: .
m

| | - - U r-n et VR B VR et B | |
Fle UFEDTHE‘ {11 S [12 (ate prin ECUHIII|E canonice = = 3, IESDECTIU, = = . UI'IQHIU| ﬂJf{l[mEIl e d[E‘DtE|E d1 SII dg este dat de formula:
| | 11 my (i lg fMly M

l1'lg'|'m1'mg+n1-ﬂg

Jt§+m§+n§-¢t§+m§+n§

WE
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Geometrie analitica in spatiu:

Formule
« Distanta dintre doua puncte P (z1,w, z1), Pal(®2,v2,22):

d= /(2 —2)* + (1 — )" + (21 — )’

« Mijlocul segmentului Py B, -
i o — T1+%g

M*{y: >

« Centrul de greutate al triunghiului Py P, Py are coordonatele:

_ mtmatay
3
~ tyetys
G Y= —" "
_ ntntE
L= "3
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Geometrie analitica in spatiu:

Pozitia relativa a unei drepte fata de un plan

=%y Y= i-§
m [

Fied :

siP: Az 4 By+Cz+ D=0

1)Dacd AL+ Bm + Cn # 0, d intersecteaza planul ntr-un punct
2)Dacd Al4 Bm+ Cn =103 Azg + Byy + Cy + D # 0 atuncid|| P
3)Dacd Al+ Bm+ Cn=03iAzy + By, + Cz + D=0atncid C P.

Unghiul format de o dreapta cu un plan

=Ty UY=W ZI-4&
m 1}

AL+ B+ Cn|
x/l?'eran-\/AhrB“rCEl

Fie dreapta d datd de ecuafiie: Si planul P dat de ecuafia Az + By+ Cz+D=0.Fie 1y unghiul dintre dreapta d si planul P

Avemsin g =
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Geometrie analitica in spatiu:

Cercul Ecuatia carteziana a cercului cu centrul in punctul
C(a,b) s1 de razda R este:

(x —a)® + (y — b)* = R%.

Sfera Fie punctul firat in spatiu C(a, b, c). Atunci ecuafia sfe-

rei cu centrul in ' st de raza R este:

(x—a) +(y=0b)°+(z—c) = R~

10/4/2022 Note de curs: RMM 11



Tema Nr. 2.2



